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11- f=foeh; funsZ'kkad T;kfefr 
D-3, Coordinate Geometry 

f=foe esa fLFkr fdlh fcUnq ds dkrhZ; funsZ'kkad (Cartesian co-ordinates of a point in 
space): 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( funsZ'kkad ry f=foe dks vkB Hkkxksa esa foHkkftr djrs gSa A ;s Hkkx v"Vka'kd (octants) dgykrs gSaA) 

• nwjh dk lw= (Distance formula): 
 nks fcUnqvksa 1 1 1A(x , y , z )  ,oa 2 2 2B(x , y , z )  ds chp dh nwjh     

  2 2 2
2 1 2 1 2 1AB (x x ) (y y ) (z z )= − + − + −  

 

 fcUnq P(x, y, z) dh ewyfcUnq ls nwjh : 2 2 2x y z+ + . 
 

 fcUnq P(x, y, z) dh funsZ'kkad&v{kksa ls nwjh : 2 2 2 2 2 2y z , z x , x y+ + +  

• foHkktu lw= (Section formula): 
 

 fcUnq P bl izdkj gS] fd ;g 1 1 1A(x , y , z )  vkSj 2 2 2B(x , y , z )  dks feykus okyh js[kk dks 

 vuqikr 1 2m : m  esa vUr% foHkkftr ;k ckâr% foHkkftr djrk gS] rks P ds funsZ'kkad gSa] 

 

 1 2 2 1 1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2 1 2

m x m x m y m y m z m z, ,
m m m m m m

⎛ ⎞+ + +
⎜ ⎟+ + +⎝ ⎠

      (vUr% foHkktu ds fy, foHkktu lw= ) 

      

 1 2 2 1 1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2 1 2

m x m x m y m y m z m z, ,
m m m m m m

⎛ ⎞− − −
⎜ ⎟− − −⎝ ⎠

      (ckâ; foHkktu ds fy, lw= ) 

 

. f=Hkqt ds dsUnzd ds funsZ'kkad : 1 2 3 1 2 3 1 2 3x x x y y y z z z, ,
3 3 3

+ + + + + +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

   

  ( 1 1 1 2 2 2(x , y , z ), (x , y , z )  ,oa 3 3 3(x , y , z )  f=Hkqt ds 'kh"kZ gSa ) 
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• fnd~ dksT;k,¡ ,oa fnd~ vuqikr (Direction cosines and direction ratios): 
 

 ;fn ,d funsZf”kr js[kk x, y, z v{kksa dh /kukRed fn”kk ls Øe”k% α, β, γ  dks.k cukrh 

 gS] rks cosα, cosβ, cosγ  dks ml js[kk dh fnd~ dksT;k,¡ dgrs gSa A  

 

 ladsr (Notations) : cos= αl ,m cos= β  rFkk n cos= γ ,  

 ifj.kke: 2 2 2m n 1+ + =l . 
 

 x v{k dh fn~d dksT;k,¡ : (1, 0, 0)  
 y-v{k dh fn~d dksT;k,¡ : (0, 1, 0) 

 z-v{k dh fnd~ dksT;k,¡ : (0, 0, 1) 
 

;fn rhu la[;k,¡ a, b, c bl izdkj gksa fd ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ====

c
n

b
m

an
c

m
ba λ

λ
 rks a, b, c js[kk ds 

fnd~ vuqikr dgykrs gSaA 

 

fnd~ vuqikr a, b, c ls fnd~ dksT;k,¡ l, m, n :  

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2

a b c, m , n
a b c a b c a b c

= = =
+ + + + + +

l   

 

    ;k 

 

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2

a b c, m , n
a b c a b c a b c

= − = − = −
+ + + + + +

l  

 

 

 nks fcUnqvksa 1 1 1P(x , y , z ),oa 2 2 2Q(x , y , z )  dks feykus okyh js[kk PQ ds fnd~ vuqikr :   

  2 1 2 1 2 1x x , y y , z z− − −  
 

 

• nks js[kkvksa ds chp dks.k (angle between two lines): 
 

 ;fn nks ljy js[kkvksa ftudh fnd~ dksT;k,¡ 1 1 1l , m , n  ,oa 2 2 2l , m , n  gSa] ds chp dks.k θ gks 

 rks  

  1 2 1 2 1 2cos l l m m n nθ = + + . 

 

 js[kk,¡ yEcor~ gksaxha ;fn 1 2 1 2 1 2l l m m n n 0+ + =  

 js[kk,¡ lekUrj gksaxha ;fn 1 1 1

2 2 2

l m n
l m n

= =  
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 ;fn nks ljy js[kkvksa ftuds fnd~ vuqikr 1 1 1a , b ,c  ,oa 2 2 2a ,b ,c  gSa] ds chp dks.k θ gks rks  

  1 2 1 2 1 2
2 2 2 2 2 2
1 1 1 2 2 2

a a b b c ccos
a b c . a b c

+ +
θ = ±

+ + + +
 

2
1 2 2 1

2 2 2 2 2 2
1 1 1 2 2 2

(a b a b )
sin

a b c a b c

∑ −
θ =

+ + + +
 

 

 js[kk,¡ yEcor~ gksaxha ;fn 1 2 1 2 1 2a a b b c c 0+ + =  

 js[kk,¡ lekUrj gksaxha ;fn 1 1 1

2 2 2

a b c
a b c

= =  

 

 

• nks fcUnqvksa P(x1, y1, z1) ,oa Q(x2, y2, z2) dks feykus okyh js[kk dk vU; js[kk] ftldh  

fnd~ dksT;k,¡ l, m, n gSa] ij iz{ksi %  
  

PQ dk ABij iz{ksi = PQ cosθ  

                       = 2 1 2 1 2 1l (x x ) m (y y ) n (z z )− + − + −  

 

x-v{k ij PQ dk iz{ksi : x2 – x1 

y-v{k ij PQ dk iz{ksi : y2 – y1 

z-v{k ij PQ dk iz{ksi : z2 – z1. 

• funsZ'kkad&leryksa ds lehdj.k : 

lery XOY: z = 0 

lery YOZ : x = 0 

lery ZOX : y = 0  
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lery 
 

• lery dk lehdj.k (fofHkUu :ia): 
fcUnq 1 1 1(x , y , z )  ls xqtjus okys lery dk lehdj.k 

 
 
 
 
 
 
 (tgk¡ a, b, c lery ds vfHkyac ds fnd~ vuqikr gSaA) 
 
 

 
lery funsZ'kkad v{kksa ij a, b, c yEckbZ dk 

vUr%[k.M dkVrk gSA  

lery dk lehdj.k : x y z 1
a b c
+ + =  

                                           ( vUr%[k.M :i) 
 
 
 

 
 

l, m, n lery ds vfHkyac dh fnd~ dksT;k,¡ gSa ,oa p 
ewy fcUnq ls lery ij Mkys x;s yEc ON dh 

yEckbZ gSA  
 
lery dk lehdj.k : pnzmyx =++λ  

                               (vfHkyEc :i) 
 
 
 

 

• fo'ks"k fLFkfr esa lery dk lehdj.k %  

ewyfcUnq ls xqtjus okys lery dk lehdj.k % ax by cz 0+ + =  

YOZ-lery ds lekUrj ¼x-v{k ds yEcor~½ lery dk lehdj.k % x = c 

ZOX-lery ds lekUrj ¼y-v{k ds yEcor~½ lery dk lehdj.k % y = c  

XOY-lery ds lekUrj ¼z-v{k ds yEcor~½ lery dk lehdj.k % z = c  

  

x-v{k ds lekUrj (YOZ-lery ds yEcor~) lery dk lehdj.k % by cz d 0+ + =   

y-v{k ds lekUrj (ZOX-lery ds yEcor~) lery dk lehdj.k  % ax cz d 0+ + =   

z-v{k ds lekUrj (XOY-lery ds yEcor~) lery dk lehdj.k % ax by d 0+ + =  

)z,y,x(A 111
)z,y,x(P

( :a,b,c)vfHkyca fnd~ vuiq kr

0)zz(c)yy(b)xx(a 111 =−+−+−

0dczbyax =+++ O;kid :i

y

z

x

O

)c,0,0(C

)0,b,0(B

)0,0,a(A
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z
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• lery ax by cz d 0+ + + =  ds lekUrj lery dk lehdj.k % ax by cz d 0′+ + + =  

• nks leryksa 1 1 1 1 1L a x b y c z d 0≡ + + + =  ,oa 2 2 2 2 2L a x b y c z d 0≡ + + + =  ds izfrPNsnu 

ls tkus okys lery dk lehdj.k %  

 1 1 1 1 2 2 2 2(a x b y c z d ) (a x b y c z d ) 0+ + + + λ + + + =  ( 1 2L L 0+ λ = ,  tgk¡ λ izkpy gS) 

• rhu vlejs[kh; fcUnqvksa 1 1 1 2 2 2(x , y , z ), (x , y , z )  ,oa 3 3 3(x , y , z )  ls xqtjus okys lery dk 

lehdj.k :  
1 1 1

2 1 2 1 2 1

3 1 3 1 3 1

x x y y z z
x x y y z z 0
x x y y z z

− − −
− − − =
− − −

  

• ljy js[kk 
1

1

1

1

1

1
c

zz
b

yy
a

xx −
=

−
=

−
 ls xqtjus okys rFkk js[kk 

2

2

2

2

2

2
c

zz
b

yy
a

xx −
=

−
=

−
 

ds lekUrj   lery dk lehdj.k :  

   0
cba
cba

zzyyxx

222

111

111
=

−−−
 

• js[kkvksa 
1

1

1

1

1

1
c

zz
b

yy
a

xx −
=

−
=

−
 ,   

2

2

2

2

2

2
c

zz
b

yy
a

xx −
=

−
=

−
 ds leryh; gksus dk  

izfrca/k %  

2 1 2 1 2 1

1 1 1

2 2 2

x x y y z z
a b c 0
a b c

− − −
=  

• js[kk 
1

1

1

1

1

1
c

zz
b

yy
a

xx −
=

−
=

−
  ds lery 0dczbyax =+++  esa fLFkr gksus dk izfrca/k % 

(i)  js[kk] lery ds lekUrj gks ( 0ccbbaa 111 =++ )  ,oa 

(ii)    js[kk  dk fcUnq lery esa gks ( 0dczbyax 111 =+++ ) 

• nks leryksa 1 1 1 1a x b y c z d 0+ + + =  rFkk 2 2 2 2a x b y c z d 0+ + + =  ds chp dks.k θ : 

(leryksa ds chp dks.k] leryksa ds vfHkyacksa ds e/; dks.k ds cjkcj gksrk gSA) 
 

 1 1 2 1 2 1 2
2 2 2 2 2 2
1 1 1 2 2 2

a a b b c ccos
(a b c )(a b c )

−
⎛ ⎞+ +⎜ ⎟θ =
⎜ ⎟+ + + +⎝ ⎠

  

 

 ;fn 1 2 1 2 1 2a a b b c c 0+ + = , rks lery ,d-nwljs ds yEcor~ gksaxsA  

 ;fn 1 1 1

2 2 2

a b c
a b c

= = , rks lery ,d-nwljs ds lekUrj gksaxsA  
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• lery 0dzcybxa 1111 =+++  vkSj js[kk 
222 c

z
b

y
a

x γ−
=

β−
=

α−
 ds chp dks.k θ  gSa] rks 

2
2

2
2

2
2

2
1

2
1

2
1

212121

cbacba

ccbbaa)90cos(
++++

++
=θ−° . 

js[kk] lery ds yEcor~ gksxh] ;fn 1 1 1

2 2 2

a b c
a b c

= = . 

js[kk] lery ds lekUrj gksxh] ;fn 1 2 1 2 1 2a a b b c c 0+ + = . 

• fcUnq 1 1 1P(x , y , z )  ls lery ax by cz d 0+ + + =  ij Mkys x;s yEc dh yEckbZ % 

 1 1 1
2 2 2

| ax by cz d |

a b c

+ + +

+ +
  

• nks lekUrj leryksa 1ax by cz d 0+ + + =  ,oa 2ax by cz d 0+ + + =  ds chp dh nwjh 

 2 1
2 2 2

| d d |

a b c

−

+ +
  

• lery ax by cz d 0+ + + =  ds lkis{k nks fcUnqvksa 1 1 1P(x , y , z )  rFkk 2 2 2Q(x , y , z ) dh 

fLFkfr :   

 lery ds ,d gh rjQ ;fn 1 1 1 2 2 2(ax by cz d)(ax by cz d) 0+ + + + + + >   
 lery ds foijhr vksj ;fn 1 1 1 2 2 2(ax by cz d)(ax by cz d) 0+ + + + + + <   

• nks leryksa 1 1 1 1a x b y c z d 0+ + + =  ,oa 2 2 2 2a x b y c z d 0+ + + =  ds chp dks.kk/kZd 

leryksas ds lehdj.k : 1 1 1 1 2 2 2 2
2 2 2 2 2 2
1 1 1 2 2 2

a x b y c z d a x b y c z d

(a b c ) (a b c )

+ + + + + +
= ±

+ + + +
. 

 

;fn 1 2d d 0>  vkSj 1 2 1 2 1 2a a b b c c 0+ + <  rks ewyfcUnq U;wudks.k esa fLFkr gksxkA  

;fn 1 2d d 0>  vkSj 1 2 1 2 1 2a a b b c c 0+ + > ] rks ewyfcUnq vf/kddks.k esa fLFkr gksxkA  
 

 

 

 
 

 

 

θ°90

θ
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 vH;kl iz'u 

1. ;fn fcUnq (–1, 3, 2), (–4, 2, –2) rFkk (5, 5, )λ  lejs[kh; gksa rks λ =  

(a) – 10 (b) 5  (c)  – 5  (d)  10 

2. fuEufyf[kr esa ls fdlls fcUnq (1, 2, 3)dh nwjh 10 gS   

(a) ewyfcUnq (b) x - v{k (c)  y - v{k  (d)  z - v{k 

3. ,d lery ij funsZ’kk{kksa dks A, B,C  ij feyrk gS rFkk f=Hkqt ABCdk dsUæd ( , , )α β γ  

gS] rc lery dk lehdj.k gS  

(a) 
x y z 3+ + =
α β γ

 (b) 
x y z 1+ + =
α β γ

 (c)  
3x 3y 3z 1+ + =
α β γ

(d)  x y z 1α +β + γ =  

4. ewyfcUnq ls fcUnqvksa (–9, 4, 5) rFkk (10, 0, –1) dks feykus okyh js[kk ij Mkys x;s yEc ds 

ikn ds funsZ’kkad gksaxs 
(a) (– 3, 2, 1) (b) (1, 2, 2) (c)  (4, 5, 3)  (d)  buesa ls dksbZ ugha 

5. ;fn ,d js[kk f=foeh; funsZ’kkad v{kksa ds lkFk Øe’k% , ,α β γ  dks.k cukrh gS] rks 

cos 2 cos 2 cos 2α + β + γ =   

(a) – 2 (b) – 1 (c)  1   (d)  2 

6. ,d js[kk ds funsZ’kkad v{kksa ij ç{ksi Øe’k% 4, 6, 12 gSaA js[kk dh fnd~ dksT;k;sa gSa  

(a) 
2 3 6, ,
7 7 7

 (b) 2, 3, 6  (c)  
2 3 6, ,

11 11 11
 (d)  buesa ls dksbZ ugha 

7. ,d js[kk /kukRed X ,oa Y v{kksa ls Øe’k% 45°  o 60°  dk dks.k cukrh gSA mlh js[kk }kjk 

/kukRed z-v{k ls cus dks.k dk eku gS 
(a) 30°;k 60°  (b) 60°;k 90°  (c)  90°;k 120°  (d)  60°;k 120°  

8. fcUnq (a, b, c) dh x-v{k ls U;wure nwjh gS      

(a) 2 2a b+  (b) 2 2b c+  (c)  2 2c a+  (d)  2 2 2a b c+ +  

9. js[kk x y z 5 0 x 3y 6− + − = = − −  ds fnd~ vuqikr gSa  

(a) 3, 1, – 2 (b) 2, – 4, 1 (c)  3 1 2, ,
14 14 14

− (d)  2 4 1, ,
41 41 41

−  

10. js[kk,¡ 
x 2 y 3 z 4

1 1 k
− − −

= =
−

 rFkk 
x 1 y 4 z 5

k 2 1
− − −

= =  leryh; gksaxh] ;fn   

(a) k 0= ;k  –1 (b) k 0= ;k 1 (c)  k 0= ;k  –3 (d)  k 3= ;k  –3 

11. mu ljy js[kkvksa ds chp dk dks.k] ftudh fnd~ dksT;k;sa lehdj.kksa l m n 0+ + = , 
2 2 2l m n 0+ − =  dks lUrq"V djrh gSa]  gksxk  

(a) 2
3
π  (b) 

6
π  (c)  5

6
π   (d)  

3
π  
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12. js[kk 
x 5 y 3 z 6

1 4 9
+ + −

= =
−

ls fcUnq (2, 4, –1) dh yEcor~ nwjh gS  

(a) 3 (b) 5 (c)  7   (d)  9 

13. js[kkvksa 
x 4 y 1 z

5 2 1
− −

= =  rFkk x 1 y 2 z 3
2 3 4
− − −

= =  dk çfrPNsn fcUnq gSa      

(a) (–1, –1, –1) (b) (–1, –1, 1) (c)  (1, –1, –1) (d)  (–1, 1, –1) 

14. ewyfcUnq ls tkus okyh rhu js[kkvksa dh fnd~ dksT;k;sa 1 1 1 2 2 2l , m , n ; l , m , n  rFkk 

3 3 3l , m , n gSaA js[kk;sa leryh; gksaxh ] ;fn 

(a) 
1 1 1

2 2 2

3 3 3

l n m
l n m 0
l n m

=    (b)  
1 2 3

2 3 1

3 1 2

l m n
l m n 0
l m n

=  

(c) 1 2 3 1 2 3 1 2 3l l l m m m n n n 0+ + =  (d)  buesa ls dksbZ ugha 

15. leryksa 2x y z 6− + =  rFkk x y 2z 7+ + =  ds chp dk dks.k gS  

(a) 30°  (b) 45°  (c)  0°   (d)  60°  

16. fcUnqvksa (–2, 4, 7) o (3, 5,8)−  dks feykus okyh js[kk dks lery x 2y 3z 17− + = fuEu 

vuqikr esa foHkkftr djsxk 
(a) 10 : 3 (b) 3 : 1 (c)   3 : 10  (d)  10 : 1 

17. rhu fcUnqvksa (1, 1, 1), (1, –1, 1) ,oa (–7,–3,–5) ls tkus okys lery dk lehdj.k gksxk   

(a) 3x 4z 1 0− + =  (b) 3x 4y 1 0− + =  (c)  3x 4y 1 0+ + =  (d)  buesa ls dksbZ ugha 

18. ml lery dk lehdj.k] tks fcUnqvksa (1, 1, 1)  vkSj (1, –1, –1) ls gksdj tkrk gS rFkk 

2x y z 5 0− + + = ds yEcor~ gS] gS 

(a) 2x 5y z 8 0+ + − =    (b)  x y z 1 0+ − − =  

(c) 2x 5y z 4 0+ + + =    (d)  x y z 1 0− + − =  

19. nks lekUrj leryksa 2x y 2z 8+ + = rFkk 4x 2y 4z 5 0+ + + =  ds chp dh nwjh gS  

(a) 9
2

 (b) 5
2

 (c)  7
2

  (d)  3
2

 

20. fcUnq (3, 2, 0) rFkk js[kk x 3 y 6 z 4
1 5 4
− − −

= =  ls xqtjus okys lery dk lehdj.k gS   

(a) x y z 1− + =  (b) x y z 5+ + =  (c)  x 2y z 0+ − =  (d)  2x y z 5− + =  

21. (2, 4, 5) rFkk (3, 5, –4) dks feykus okyh js[kk dks yz-lery fdl vuqikr esa foHkkftr 

djrk gS 
(a) 2 :3  (b) 3: 2  (c)  2 :3−   (d)  4 : 3−  
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22. lery dk lehdj.k] tks js[kk 
x 1 y 3 z 2

3 2 1
+ − +

= =
−

 rFkk fcUnq (0, 7, –7) dks vUrfoZ"V 

djrk gS] gS 
(a) x y z 1+ + =  (b) x y z 2+ + =  (c)  x y z 0+ + =  (d)  buesa ls dksbZ ugha 

23. ;fn js[kk;sa x 1 s, y 3 s, z 1 s= + = − − λ = + λ  o 
tx , y 1 t, z 2 t
2

= = + = − , tgk¡ s o t 

izkpy gSa] leryh; gSa] rc λ  ¾  
(a) 0 (b) –1 (c)  –1/2  (d)  – 2 

24. ;fn js[kk;sa 
x 1 y 1 z 1

2 3 4
− + −

= =  rFkk x 3 y k z
1 1 1
− −

= =  izfrPNsn djrh gSa] rks k = 

(a) 2
9

 (b) 9
2

 (c)  0   (d)  buesa ls dksbZ ugha  

25. ;fn P (0,1,0),Q (0,0,1)≡ ≡  gks] rc PQ  dk lery x y z 3+ + =  ij iz{ksi gS   
(a) 3  (b) 3 (c)  2   (d)  2 

 

mÙkj : 
1. d 2. c 3. a 4. d 5. b 
6. a 7. d 8. b 9. a 10. c 
11. d 12. c 13. a 14. a 15. d 
16. c 17. a 18. b 19. c 20. a 
21. c 22. c 23. d 24. b 25. c 

 
 


